TEMA 1. EJERCICIOS RESUELTOS FUNCIONES. FUNCION LINEAL. FUNCION
CUADRATICA.

EJERCICIO RESUELTO. INTERPRETACION DE GRAFICAS.
Observa la grafica y contesta a las preguntas relacionadas con la funciéon que representa los
ingresos de una empresa en cada uno de los meses del afio 2017.
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Meses

— ¢ Cuantos ingresos tuvo la empresa en el mes de junio? 8 milones €
— ¢En qué meses consigui6 6 millones € de ingresos? En mayo y noviembre

— ¢Cual es el dominio de la funcion? Los meses desde enero a diciembre.
— ¢Cual es el recorrido de la funcion? De 2 a 10 millones €
— ¢Esuna funcién continua? Si

— ¢ Cuales son los rangos de X para los que la funcion es creciente? De enero a marzo. De
abril a julio. De octubre a noviembre.

— ¢ Cuales son los rangos de X para los que la funcién es decreciente? De marzo a abril.De
julio a agosto.De septiembre a octubre. De noviembre a diciembre.

— ¢ Cuales son los rangos de X para los que la funcién es constante? De agosto a septiembre

— ¢Cual es el maximo absoluto y relativos de la funcién?
Maximo absoluto: julio, 10 millones€
Maximos relativos: marzo, 5 millones€, noviembre, 6 millones€
— ¢Cual es el minimo absoluto y relativos de la funcion?
Minimo absoluto: abril, 2 millones€
Minimo relativo: octubre, 3 millones€




EJERCICIO RESUELTO. AVERIGUAR SI UN PUNTO PERTENECE A UNA RECTA.

Determinar silarecta Y =2 X + 1 pasa por los siguientes puntos:
A (2, 5) B(1,-3)  C(0,-1) D (5, 11)

Para resolver este tipo de ejercicio hay que sustituir en la ecuacion el valor de la coordenada x de cada
punto (ejemplo: A (2,5), x=2) y determinar el valor de la funcion (y):

- A(2,5):x=2; y=2%(2)+1=4+1=5. Comprobamos que el valor resultante de la funcion es y=5 y coincide
con el valor de la coordenada y del punto A. En este caso el punto A pertenece a la recta.

- B(1,-3): x=1; y=2*(1)+1=2+1=3. Comprobamos que el valor resultante de la funcién es y=3 y no
coincide con el valor de la coordenada y del punto B. En este caso el punto B no pertenece a la
recta.

Procederiamos de forma similar con cada uno de los puntos propuestos.

EJERCICIO RESUELTO. OBTENER LA ECUACION DE UNA RECTA DADOS DOS PUNTOS.
Determina la ecuacion de la recta que pasa por los puntos A (1,-3) y B (- 2, 15).

En estos ejercicios partiremos de la formulacion general de la ecuacion de la recta que es una
funcién lineal y=m*x+n, donde m y n son los coeficientes de la funcion.

El coeficiente m es la pendiente de la recta y para obtener su valor utilizamos los datos
proporcionados que son las coordenadas de los puntos A y B.

Las coordenadas de los puntos A y B:
- A (1,-3): xa=1, ya=-3.
- B(-2,15): xg=-2, yg=15.

La expresion para el calculo de la pendiente:

_YA-yB
m_xA—xB

Sustituimos los valores de las coordenadas en la expresion de la pendiente y obtenemos su
valor m:

_15-(-3) 1543 18 _
MmM="CH-1 —2-1" =3~

Hemos obtenido el valor de la pendiente m=-6.
Ya sabemos que la ecuacion de la recta sera y=m*x+n, como m=-6 entonces:
y=—-6xx+n
Nos falta obtener el valor de n para completar la ecuacion de la recta. Para ello, en la expresion
anterior sustituiremos las coordenadas de uno de los puntos proporcionados (A 6 B) y

obtendremos el valor de n:

- Sitomamos el punto A, cuyas coordenadas son x=1 e y=-3:
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—3=—-6x1+n
—-3=—-6+n
n=-6+3=-3
Hemos obtenido el valor n=-3, luego la ecuacion de la recta sera:

y=—-6*x—3

EJERCICIO RESUELTO. ANALISIS DE FUNCIONES LINEALES.

6.Analiza analitica y graficamente la funcion Y = -2 e X + 3, calculando los siguientes
apartados:

1°. Tipo de funcion.

2°. Coeficientes.

3°. Tabla de valores (utiliza los siguientes valores de la X = 2,1, 0, -1, -2).

4°. Representacion grafica de la funcidn en un sistema de ejes cartesianos.

5°. Tipo de gréfica.

6°. Punto de corte con el eje X (obteniendo el valor de la grafica, y calculandolo
matematicamente).

7°. Punto de corte con el eje Y (obteniendo el valor de la grafica, y calculandolo
matematicamente).

8°. Cuadrantes por los que pasa la grafica.

A continuacion resolvemos cada uno de los apartados:
1°. Tipo de funcion.

Se trata de una funcién lineal.

2°. Coeficientes:

- Valor de la pendente m=-2.
- Ordenada en el origen: n=3.

3°. Tabla de valores.
Obtenemos para cada valor de X el valor de la funciéon Y:

-  Ejemplo: X=2, Y=-2*2+3=-4+3=-1
- Obtenemos el resto de valores y los ordenamos en una tabla:

A|B| C|D|E
X1 21110 |-1]-2
Y| -1]1] 3] 5] 7

4°. Representacion grafica de la funcion:

Cada par de coordenadas X e Y obtenidas, dan lugar a un punto. Representamos cada punto en
un sistema de ejes cartesianos.

Obtenemos una grafica que corresponde a una linea recta.
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2° Cuadrante 1er Cuadrante

3er Cuadrante -z 4° Cuadrante

50, Tipo de gréfica.
Se trata de una linea recta.
69. Punto de corte con el eje X:
- Obtenido mediante la gréfica:

Si observamos la gréfica, el punto de corte con el eje X aproximadamente es el punto
(1,5; 0).

- Matematicamente:

El punto de corte con el eje X tiene la caracteristica de que su ordenada (valor de Y) es
0.

Sustituimos el valor de Y en la ecuacion de la recta y obtenemos el valor de X:

0=—-2*x+3
2%x =3
—3—15
x—2— ,

El punto de corte con el eje X tiene las coordenadas: (1,5,0).
79. Punto de corte con el eje Y:
- Obtenido mediante la grafica:
Observamos la gréfica y el punto de corte con el eje Y parece el punto (0,3).
- Matematicamente:

El punto de corte con el eje Y tiene la caracteristica de que su abscisa (valor de X) es
0.



Sustituimos el valor de X en la ecuacion de la recta y obtenemos:
y=—-2%x0+3
y=3
Vemos que coincide con el valor del coeficiente n.

El punto de corte con el eje Y tiene las coordenadas: (0, 3).

89, Cuadrantes por los que pasa la grafica.

El sistema de ejes cartesianos divide el plano en cuatro cuadrantes: 19, 29, 30 y 40,

2° Cuadrante C 1er Cuadrante

3er Cuadrante - 4° Cugdrante

La grafica de la funcidn atraviesa los cuadrantes 19, 20 y 40,

EJERCICIO RESUELTO. ANALISIS DE FUNCIONES CUADRATICAS.

8.Analiza analitica y graficamente la funcién cuadratica Y = - X2 + 4 X - 3 calculando los
siguientes apartados:

1°. Coeficientes.

2°. Coordenadas del vértice.

3°. Tabla de valores (utiliza 3 valores por encima y 3 por debajo del valor de la X del
vértice).

4°, Representacion grafica de la funcidén en un sistema de ejes cartesianos.

5°. Eje de simetria.

6°. Tipo de grafica.

7°. Puntos de corte con el eje X (obteniendo el valor de la gréfica, y calculandolo
matematicamente).

|} 8°. Punto de corte con el eje Y.




A continuacion resolvemos cada uno de los apartados:
1°. Coeficientes:
Los coeficientes de la funcién son: Y=a*x?+b*x+c

- a=-1 (Determina la concavidad o convexidad de la grafica).
- b=4.
- c¢=-3 (Determina la ordenada en el origen o punto de corte de la grafica con el eje OY).

2°. Coordenadas del vértice:

El vértice es el punto extremo de la grafica de la funcion (maximo o minimo) y calculamos sus
coordenadas.

b 4
: Xv=—

- Av=- 2xa’ 2%(—1) -

- Yv = f(Xv), Obtenemos YV sustituyendo en la funcién la X por el valor obtenido de Xv:
Yv = (—1)*22 +4*2+(-3) = 1
El resultado de las coordenadas del vértice es: (2,1).
3°. Tabla de valores (utiliza 3 valores por encima y 3 por debajo del valor de Xv):

Construimos una tabla y asignamos valores a X (elegidos a voluntad), y completamos los valores
de Y por sus correspondientes obtenidos sustituyendo los valores elegidos de X en la funcion:

Puntos A B C %4 D E F
y -63 -35 -3 1 -3 -15 -35
X -6 -4 0 2 4 6 8

- X=-6; Y=(-1)*(-6)? +4*(-6)-3=-63

( y asi sucesivamente obtenemos el resto de valores de Y que ya han sido incluidos en la
tabla).

4°. Representacion grafica de la funcidon en un sistema de ejes cartesianos:
La grafica queda representada al final del ejercicio.
5°. Eje de simetria:

El eje de simetria tiene la expresion X=Xv;; luego X=2. Podemos decir que la funcion presenta
simetria par.

6°. Tipo de grafica:
El tipo de grafica correspondiente a una funcién cuadratica es una parabola.

7°. Puntos de corte con el eje X (obteniendo el valor de la grafica, y calculandolo
matematicamente).

- Graficamente:



Observando la grafica vemos que ésta corta aparentemente al eje OX en dos puntos: (1,0)
y (3,0).

- Matematicamente:

El punto de corte con el eje OX lo determinamos igualando Y=0 y resolviendo la
ecuacion de 2° grado:

Y=0 < 0=-X? +4X-3
Para resolver una ecuacion de 2° grado utilizamos la expresion:

—b+Vb2—4xaxc

2*xa
Sustituyendo los valores de los coeficientes tenemos:

X =

4+ 42— 4« (1) (-3)
*T 2+ (1)

_ —4+V16-12

x 2

_ —4+v4

x —2

Obtenemos los resultados X1=1 y X2=3 y los puntos de corte con el eje OX son:
(1,0) (3,0)
8°. Punto de corte con el gje Y.

El punto de corte con el eje OY es el correspondiente a la ordenada en el origen, es
decir, el valor de la funcion cuando X=0.

Este valor ya lo tenemos. Coinciden con el coeficiente “c” que determinamos inicialmente
y también lo hemos incluido en la tabla de valores que obtuvimos en el apartado
correspondiente.

Entonces el punto de corte con el eje OY es (0,-3).



(Gréfica de la funcion)
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